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Problema 1.   Fie , [ ],P Q X  polinoame neconstante de coeficient dominant 1, astfel încât 

grad( ) grad( ) 1.k P Q    

a. Să se arate că 
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b. Dacă :f   este o funcţie continuă care satisface 
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Problema 2.  Fie , ( )nA B M  astfel încât .AB BA A B    Să se arate că următoarele 

afirmaţii sunt echivalente: 

a. rang rang rang ;AB n A B    

b. Ker Im .B A  

 
Problema 3. Fie ,V  un spaţiu vectorial finit dimensional, şi :T V V  un endomorfism. 

a. Să se arate că există *k  şi un endomorfism :P V V  cu proprietăţile: 

                             , Ker Ker kP P P P T   şi Im Im .kP T  

b. Rămâne adevărată afirmaţia a. pentru cazul în care V  nu are dimensiune finită? 

Problema 4. Considerăm funcţia pară :[ 1,1]f    de clasă 2C  pentru care (0) 0f   şi 

''(0) 0f  . Definim şirul   1n na   de termen general 
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a. Arătaţi că funcţia 'f  este impară, şirul   1n na   este convergent şi calculaţi  lim .n
n

l a


  

b. Presupunem, în plus, că f  este de clasă 4 ,C  cu (4) (0) 0f  . Studiaţi natura seriilor 
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Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul de lucru este de 4 ore.  
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