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Problema 1. Fie P,Q e R[X], polinoame neconstante de coeficient dominant 1, astfel incat
k =grad(P) =grad(Q) +1.

2X 4k-1
a. Sasearateca lim dt=In2
X—>0 ? P
. g . L . . T(x) —
b. Daca f:R — IR este o functie continua care satisface lim——= =1, determinati
X—00 X
2X
. f t
valoarea limitei lim Mdt.
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Problema 2. Fie A,Be M, (C) astfel incat AB+ BA= A+ B. Sa se arate cd urmatoarele
afirmatii sunt echivalente:

a. rang AB +n=rang A+ rang B;
b. KerBcImA

Problema 3. Fie V, un spatiu vectorial finit dimensional, si T :V —V un endomorfism.

a. S3 se arate cd existd k e N si un endomorfism P:V —V cu proprietétile:
PoP=P, KerP=KerT*si ImP=ImT*.

b. Ramane adevarata afirmatia a. pentru cazul in care V nu are dimensiune finita?
Problema 4. Consideram functia para f :[-1,1] > R de clasd C* pentru care f(0)=0 si

f "(0) > 0. Definim sirul (a, ),., de termen general

n k
a =>1f[—_| wvnx1.

a. Aratati ca functia ' este impar3, sirul (an)m este convergent si calculati |1 =lima,.

N—oo

n>1

b. Presupunem, in plus, cd f este de clasd C*, cu f(0)>0. Studiati natura seriilor

o0

S (a,-1) s gf(an—l).

n=1

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul de lucru este de 4 ore.



